PROBLEMAS DE TRIGONOMETRIA

Problema 188:

Demostrar que se verifica la siguiente igualdad:

tga . _tga
(1+tga)* T-tga T+tga _ 1
1+ tg?a sec’a - cosec’a

cosec’a — sec?’a
Solucion Problema 188:

tga . _tga tga(l+tga)+tga(l—tga)
(1+tga)’> T-tga T+tga (A+tga) 1— tg®a _
1+ tg%a sec?a- cosec’a 1+ tg2a sec?a - cosec?a B

cosec’a — sec’a cosec’a — sec’a

tg a+ tgla + tg a—tga 2tg a
(1 +tga) 1— tg2a _(1+tga) 1— tg2a _(1+tga) tg 2a
1+ tg2a sec?a - cosec?a 1+ tg2a sec?a- cosec’a 1+ tg2a sec?a - cosec?a
cosec’a — sec’a cosec’a — sec’a cosec’a — sec’a

Para mayor claridad haremos aparte el denominador:

1 1 1
sec?a - cosec’a 7 2 ) ) 1 1
_ _cos?a sen?a _ _cos?a- sen?a _ _
cosec’a — sec?a 1 1 cos?a — sen’a  cos?a — sen?a cos2a
sen’a  cos’a sen?a - cos?a
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Luego, sustituyendo los calculos hechos tenemos que:

sen 2a

(1+tg a)? tg 2a _(A+tga)® tg2a (A+tga)® o524 (A +tga)? 2y =
1+ tg2a  sec’a- cosec’a 1+ tg2la 1 1+ tg2a 1~ 1+ tg2a 07T
cosec’a — sec’a cos2a cos2a
1+ tg?a+2t 1+ tg? 2t 2t 2oen g
a a a a a
= J J —sen 2a = J + J —senZa=1+ J —sen2a=1+-2% _sen2a=
1+ tg?a 1+ tg?2a 1+ tg2a sec?a 1
cos?a

2sen a - cos’a
—sen2a=14+2sena-cosa—sen2a=1+sen2a—sen2a=1

cosa

]
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