PROBLEMAS DE TRIGONOMETRIA

Problema 17:

Simplificar la expresion

a a
ctg 5 tg 2
cosec2a + ctg2a

Solucion Problema 17:

a a
Ctg 7 - tg 7
cosec2a + ctg2a

d
tg? 2

cosec2a + ctg2a

1—tg2%

a
tg?
cosec2a + ctg2a

expresion 1
Veamos la expresion
d
1—tg?=
932

como podemos transformarla en otra equivalente, para ello partimos de la
férmula del angulo doble, solo que en este caso el angulo doble es a, y el
angulo mitad es a/2:

Ztg%
tga = —3
1—tg27
a
,a_ 2tgy
1-tg==
2 tga

Sustituimos su valor en la expresion 1:
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expresion 1
cosec2a + ctg2a P

a
2tg >
2 a a
tga 2tg§ Zgg_i
t9 % tgaxtg % tgaxtfg%
cosec2a + ctg2a  cosec2a + ctg2a  cosec2a + ctg2a
2 2 2
tga _ tga _ tga 3
cosec2a + ctg2a - 1 cos2a _ 1+ cos2a expresion 2
sen2a = sen2a sen2a

Veamos la expresion
1+ cos2a

como podemos transformarla en otra equivalente, para ello partimos de la
férmula del angulo mitad, en esta caso “a”, y el angulo doble “2a“, asi:

1+ cos2a

cosa =
2

V2
cosa = 7\/1 + cos2a

(cosa)? = (\/75\/1 + cos2a)?

cos’a = %(\/1 + cos2a)? = %(1 + cos2a)
Luego,

1+ cos2a = 2cos?a
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Sustituimos su valor en la expresion 2

2 2

2 2 2 sena sena

tga ~ _ _tga __tga _ _ cosa _ _ cosa  _
1+ cosZa 2cos?a 2cos?a 2cos?a 2cos3a

senza senza 2senacosa 2senacosa 2senaeesa

2cosa
sena _ 2cosasena
cosa cosasena
sena
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